План урока по математике
Для 25 группы за 07.04.2020г. 

1. Тема: Иррациональные уравнения.
Цель: повторить понятия корня n-степеней, уравнения, иррационального уравнения; систематизировать знания и умения по методам и приемам решения иррациональных уравнений; применить теоретический материал для решения задач.

Иррациональные уравнения.
Уравнение, содержащее переменную под знаком корня(радикала) или является основанием степени с дробным показателем, называется иррациональным.
Решение иррационального уравнения основано на преобразовании его к рациональному уравнению. Это достигается возведением обеих его частей в одну и ту же степень (иногда несколько раз).
При возведении обеих частей иррационального уравнения в четную степень получается уравнение, являющееся следствием исходного. Уравнению-следствию удовлетворяют все корни исходного уравнения, но могут появиться и корни, которые не являются корнями исходного уравнения, так называемые посторонние корни. Поэтому все найденные корни уравнения-следствия проверяют подстановкой в исходное уравнение и посторонние корни отбрасывают.
Исходное иррациональное уравнение равносильно смешанной системе, состоящей из уравнения-следствия и ограничений, определяемых областью допустимых значений переменных. В этом случае посторонние корни не будут входить в область допустимых значений переменной, и проверять их подстановкой в исходное уравнение не требуется. При возведении обеих частей иррационального уравнения в нечетную степень получается уравнение, равносильное данному.
1.	Все корни четной степени, входящие в уравнение, являются арифметическими, то есть если подкоренное выражение отрицательно, то корень лишен смысла; если подкоренное выражение нуль, то корень тоже равен нулю; если подкоренное выражение положительно, то и значение корня положительно.
2.	Все корни нечетной степени, входящие в уравнение, определены при любом действительном значении подкоренного выражения. При этом если подкоренное выражение отрицательно, то и корень отрицателен; если подкоренное выражение равно нулю, то и корень равен нулю; если подкоренное выражение положительно, то и корень положителен.

Укажите, для каких значений переменных равенство верно:
[image: http://festival.1september.ru/articles/561339/Image37.gif]; верно (свойство корня n-степени)
[image: http://festival.1september.ru/articles/561339/Image38.gif]верно (свойство корня n-степени
[image: http://festival.1september.ru/articles/561339/Image39.gif]= -х, не верно степень четная
 [image: http://festival.1september.ru/articles/561339/Image40.gif][image: http://festival.1september.ru/articles/561339/Image41.gif], не верно степень четная
 [image: http://festival.1september.ru/articles/561339/Image42.gif] верно (свойство корня n-степени)
Выполнить три решения одного уравнения 
[image: http://festival.1september.ru/articles/561339/Image43.gif]
1 решение: возведение обеих частей в квадрат;
2 решение: введением переменных;
3 решение: воспользоваться свойством монотонности функций.
Решение 1. Возведем обе части уравнения в квадрат и преобразуем полученное уравнение:


Вновь возведем обе части уравнения в квадрат:



Ответ:.



Решение 2. Пусть , .
Получим систему:





Следовательно, , откуда  и .

Проверка показывает, что - корень исходного уравнения.


Решение 3. Пусть .

Заметим, что - возрастающая функция на своей области определения.
Из курса алгебры и начал анализа известно, что возрастающая функция принимает каждое из своих значений только при одном значении аргумента, а следовательно, имеет не более одного корня:



Следовательно, - единственный корень исходного уравнения.


Метод приведения уравнения к простейшему виду путем возведения обеих частей уравнения в такую степень, чтобы освободиться от корня (радикала).

                                     проверка: 





                                                 11-8=3,



,      11-корень



                                           6-8=-2,   6-не корень.
Ответ: 11.
2 вариант
1) 
                               проверка:                              



-3= -3.                                      



   2=2.


Ответ: -2, 3.
3 вариант





 пусть   тогда





     или     
Ответ: 3, 4.
4 вариант
Метод уединения корня.


Решение.


Ответ:  0.
5 Вариант
Метод введения новой переменной (метод подстановки).







пусть    , тогда   



Ответ: 
6 вариант

Пусть  




  тогда  

Ответ: .
7 Вариант




пусть    тогда  
Ответ:  3.
8 Вариант



пусть  



тогда  
Ответ: -4,5; 2.
9 вариант
Метод умножения обеих частей на сопряженное выражение.

,  (1).





  (2)
Сложим  (1) и (2) и получим 


Ответ:  -4,5;  2.
10 Вариант



ОДЗ.  

Умножим обе части на выражение  , тогда 




   или    


Проверка: 


 - неверное равенство,  
0- посторонний корень.


 - верное равенство.
Ответ: -1.
11 вариант
Метод разложения на множители.
1. 




Ответ:  1, 3.
12 Вариант







Ответ:   5.

Домашняя работа: §9, №153 Учебник Алимов Ш.А. и др. Алгебра и начала анализа. 10 (11) кл. – М.: 2018


2. Тема: Системы уравнений.
Цель: повторение методов решений систем уравнений
1)Что называется решением системы уравнений?
Пару значений (х;у), которая одновременно является решением первого и второго уравнений системы , называют  решением системы уравнений. 
2)Что значит решить систему уравнений?
Решить систему уравнений - значит найти все ее решения или установить, что решений нет
Существует несколько методов решений систем уравнений, их мы с вами изучали  
1. Метод подстановки
2.  Метод сложения 
3. Графический метод
4. Метод введения новой переменной

Дана система линейных уравнений 
Каждое уравнение задает на плоскости прямую. Возможны три случая:
1) Прямые пересекаются, тогда 

   ,               система имеет единственное решение.
2) Прямые параллельны, тогда 

   ,     система не имеет решений.
3) Прямые совпадают, тогда

,         система имеет бесконечно много решений.
1) Дает задание на использование нового правила:
Решите задачи с параметрами:
№1. Найдите значение параметра с, если система уравнений

           имеет бесконечно много решений.
№2. Найдите значение параметра m, если система уравнений 

             не имеет решений.
№3. Найдите значение параметра а, если система уравнений 

           имеет единственное решение.

№1 Способ деления   

Решить систему уравнений 



Разделив  уравнения друг на друга, получаем , разделив каждое слагаемое из числителя и знаменателя на , получаем .


Замена ,      ;





1) при ,   из уравнения системы  получаем 

    ,




     ,      ,    , тогда  , т.е.


   решения системы       и ;


2) при , 



    ,        ,   , нет действительных корней.


Ответ. , .
  Данную систему можно решить способом подстановки, выразив  х  из второго уравнения.

№2 Способ замены  

Решить систему уравнений 


Область определения системы уравнений: ,т.е. .

После преобразования получаем 



после замены ,        





1)                       т.е.    (12;4)





2)                         т.е.    (34;-30).
Ответ. ( 12 ; 4 ),   ( 34 ; -30 ). 

№3 Графический метод 

Сколько решений имеет система уравнений  ?

Выделяем в каждом уравнении функцию: 


1) График функции  получается из графика функции  сдвигом на 3 единицы вправо и отражением части полученного графика от оси Ох вверх.



2) Графиком функции  относительно    у        или функции   является парабола с вершиной ( -3 ; - 1 ), полученная из параболы  сдвигом вниз на 1 единицу и влево на 3 единицы, ветви параболы направлены вправо.
        Графики функций пересекаются в двух точках, тогда система уравнении имеет два решения.
Ответ. Два решения.

№4 Графический метод 

Решить систему уравнений 

1) , выделяем полный квадрат при каждой переменной

,



, графиком полученного уравнения является окружность с центром в точке       ( -2 ; 3 ) и радиусом r , где  , .

2) , выразим   у через х

    ,




     ,            графиком полученной функции является гипербола, полученная из графика функции  сдвигом на 2 единицы влево вдоль оси Ох и на 3 единицы вверх вдоль оси Оу. Графики пересекаются в точках .
        С помощью проверки устанавливаем , что получили решения системы.

Ответ. .

№5 Способ сложения  


Решить систему уравнений 
Умножаем первое уравнение на 3, второе на 2 и складываем  уравнения, получаем:

   

+ 

       квадратное уравнение относительно х,





,     ,    .

1) при  из первого уравнения системы получаем:





, ,       , тогда ,

решения системы ;

2) при 


,  ,



,    ,    ,



, тогда , решения системы  .



Ответ. , .
№6 Разложение на множители 


Решить систему уравнений 
Способ разложения на множители используется для понижения степени уравнений, входящих в систему. Состоит в замене исходной системы уравнений равносильной ей совокупностью более простых систем уравнений.

Используем формулу разности кубов:


     
Получаем совокупность двух систем:




1)       

         - решения системы;

2)   решим полученную систему способом алгебраического сложения.
  Умножаем первое уравнение на 2 и из него вычитаем второе уравнение системы

 _   

      


       ,                           ,  подставим выражение во второе уравнение системы



, умножаем уравнение на , , после замены в биквадратном уравнении получаем квадратное уравнение с отрицательным дискриминантом, т.е. у него нет действительных корней. Рассмотренный случай не приводит к новым решениям системы.

Ответ. .

№7 Способ замены 


Решить систему уравнений            Замена   



                   тогда    
Решаем полученную систему способом подстановки:



, отсюда    ,  тогда из уравнения           

							       

Получаем    .



1)                              2)          - решения системы.

 
нет действит. корней                   

     Рассмотренная система является симметричной относительно х и у (не изменится, если переменные поменять местами), тогда в ответе обязательно должны получиться точки, симметричные относительно прямой .

 Ответ. .

Домашнее задание: №1421 Учебник Алимов Ш.А. и др. Алгебра и начала анализа. 10 (11) кл. – М.: 2018
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